
OKRU�NA TAKMIQEǋA-matematika-8. razred (1996-2005)

1. Koliko ima parova prirodnih brojeva (x, y) takvih da je 3x + 8y = 1996?
2. U koordinatnoj ravni data je prava 4x + 3y = n, gde je n neki realan

broj. Normalno odstojaǌe date prave od koordinatnog poqetka je
12. Odrediti broj n i povrxinu trougla koji data prava gradi sa
koordinatnim osama.

3. Mogu li se brojevi 2, 22, 23, 24, ..., 21995, 21996 podeliti u dva skupa bez
zajedniqkih elemenata, tako da je zbir brojeva u jednom skupu jednak
zbiru brojeva u drugom skupu? Zaxto?

4. Iz date taqke M , van datog kruga k(O, r) konstruisana je seqica s koja
kru�nu liniju seqe u taqkama A i B. Izraqunati obim i povrxinu
datog kruga ako je MA = 16 cm, MB = 9 cm i MO = 13 cm.

5. Osnova qetvorostrane piramide je jednakokraki trapez qije su osnovice
a = 5 cm i b = 3 cm, a kraci su c = d = 7 cm. Izraqunati zapreminu date
piramide ako visina piramide pada u presek dijagonala trapeza, a ve�a
boqna ivica je 13 cm.

6. U koordinatnoj xOy ravni data je taqka M(5, 3). Kroz taqku M
konstrisana je prava p koja koordinatne ose seqe u taqkama A(a, 0) i
B(0, b). Odrediti sve vrednosti a i b tako da su a i b prirodni brojevi.

7. Dokazati da izme�u dva uzastopna poklapaǌa kazaǉki na satu uvek
pro�e jednako vreme. Odrediti koliko iznosi to vreme?

8. Odrediti sva realna rexeǌa slede�e jednaqine:
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9. U pravilnoj xestostranoj piramidi osnovna ivica jednaka je visini
piramide. Izraqunaj normalno rastojaǌe podnozja visine piramide od
boqne strane piramide, ako je osnovna ivica piramide a =

√
21 cm.

10. U pravilnom xestouglu qija je stranica a = 2 cm na sluqajan naqin je
raspore�ena 51 taqka, od kojih su neke obojene plavom, a neke crvenom
bojom. Dokazati da bez obzira na raspored taqaka i ǌihovu obojenost,
uvek postoje dve taqke iste boje qije je rastojaǌe maǌe od 1 cm.

11. U xOy koordinatnoj ravni data je prava 4x + 7y = 1998. Koliko taqaka
na datoj pravoj imaju obe koordinate celobrojne i pripadaju istom
kvadrantu koordinatne ravni?

12. U trougaonoj formi, red za redom, pore�ani su zlatnici i srebrǌaci:
u prvom redu 1 zlatnik, u drugom redu 2 srebrǌaka, u tre�em redu
tri zlatnika, u qetvrtom redu 4 srebrǌaka,... Koliko ima ukupno
srebrǌaka, ako je prebrojano ukupno 625 zlatnika? Koliko ima
mogu�ih rexeǌa?

13. Dat je konveksan qetvorougao ABCD tako da je AB + AD = 10 cm,
BC = CD i ^BCD = ^BAD = 90◦. Izraqunati povrxinu datog

qetvorougla.

14. U jednakokrakom trapezu ABCD(AB||CD) osnovica AB = 12 a i osnovica
CD = 4 a. Taqke E i F su redom sredixta osnovica CD i AB. Ako
se prave AD i EF seku u taqki M , prave BE i CF seku u taqki N ,
izraqunati du�inu du�i MN u funkciji od a.

15. Boqne strane ABS, BCS i CAS trostrane piramide ABCS su
me�usobno normalne i imaju redom povrxine 54 cm2, 96 cm2 i 72 cm2.
Izraqunati zapreminu piramide i merne brojeve svake od ivica
piramide.

16. U koordinatnoj xOy ravni date su taqke O(0, 0), M(3, 4), N(x, 0).
Odrediti jednaqine pravih OM i MN , ako je povrxina trougla OMN
14.

17. Izraqunati povrxinu i zapreminu pravilne qetvorostrane piramide
qija je visina 17 cm, a povrxina dijagonalnog preseka 204 cm2.

18. Dokazati da broj qiji dekadni zapis sadr�i jedino cifre 2 i 6 nije
razlika kvadrata dva prirodna broja.

19. Dat je konveksan qetvorougao ABCD povrxine P . Dokazati da je
AB ·BC + CD ·DA ≥ 2P .

20. Data je xakovska tabla 8 × 8 i tri topa razliqite boje. Na koliko
se naqina mogu razmestiti tri topa tako da se oni me�usobno ne
”napadaju”. (Topovi se ”napadaju”ako se nalaze u istoj horizontali
ili vertikali.)

21. Kifla koxta pola dinara, pogaqica 2 dinara, a �evrek 5 dinara. Da
li je mogu�e za taqno 100 dinara kupiti taqno 100 peciva?

22. Odrediti za koje vrednosti realnog broja m jednaqina
mx

2
− 3 = 2(x−m) ima negativno rexeǌe.

23. Neka je AB tetiva datog kruga K(O, r = 4 cm) i neka je C podno�je
normale iz taqke A na tangentu kruga u taqki B. Izraqunati AB2 : AC.

24. Osnovna ivica pravilne trostrane piramide je du�ine x, a boqna
strana zaklapa sa ravni osnove ugao od 60◦. Odrediti x, ako je merni
broj povrxine piramide jednak mernom broju ǌene zapremine.

25. Dvanaest uqenika ulazi u bioskopsku salu u kojoj su mesta numerisana
i u kojoj su slobodna samo prva dva reda sa po 6 slobodnih mesta. Pet
uqenika �eli da sedi u prvom redu, dok je ostalima svejedno gde �e
sedeti. Na koliko naqina je mogu�e ispuniti �eǉe svim uqenicima?

26. Test se sastoji od 20 zadataka. Svaki taqno rexen zadatak uqeniku
donosi 8 poena, svaki pogrexno rexen zadatak-5 poena, a svaki zadatak
koji nije rexavan 0 poena. Po zavrxetku testa uqenik je sakupio 13
poena. Koliko zadataka je uqenik taqno, a koliko pogrexno rexio?



27. Date su linearne funkcije: f(x) = (2m− 0,5)x− 3 i g(x) = (7m + 2)x− 4.
Odrediti vrednost realnog broja m tako da:

a) grafici funkcija budu paralelni;
b) f(x) bude opadaju�a, a g(x) rastu�a funkcija.

28. Iz taqke A koja je 120m udaǉena od podno�ja vertikalnog torǌa BC,
vrh torǌa C se vidi pod uglom α. Iz taqke D, koja je za 90m bli�a
podno�ju torǌa B, vrh torǌa se vidi pod uglom 90◦ − α. Kolika je
visina torǌa?

29. Data je trostrana jednakoiviqna piramida SABC. Neka je SS′ visina
piramide, a M sredixte vicine SS′. Dokazati da je ^AMB = 90◦.

30. Od 3 uqenika xestog, 4 uqenika sedmog i 5 uqenika osmog razreda
treba formirati ekipu od 4 qlana koju qine taqno jedan uqenik xestog
razreda i bar jedan uqenik sedmog razreda. Koliko ima takvih ekipa?

31. Data je kocka ABCDA1B1C1D1

ivice du�ine a. AKO su
E, F,G, H, I, J sredixta ivica
AB, BC,CC1, C1D1, D1A1, A1A
(vidi sliku), na�i povrxinu
piramide sa vrhom B1 i
osnovom EFGHIJ .

32. Koliko ima qetvorocifrenih
brojeva qije su sve cifre
razliqite, a da se prva i
posledǌa cifra razlikuju za
dva?

33. Jednaqinom 26|x| + 154|y| = 2002 je u xOy-ravni odre�en jedan
paralelogram. Na�i ǌegovu povrxinu.

34. Dokazati da je broj 1999 · 2000 · 2001 · 2003 · 2004 · 2005+36 potpun kvadrat.

35. Dat je kvadrat ABCD. Taqa E je sredixte stranice BC. Ako je taqka
F na stranici CD data tako da je du� EF normalna na AE, dokazati
da je ^EAB = ^FAE.

36. Ako je ve�i dijagonalni
presekpravilne xestostrane
prizme kvadrat, a maǌa
dijagonala osnove ima du�inu
10 cm, na�i zapreminu te
prizme.

37. Dokazati da je 20032003 − 2003
deǉivo sa tri.

38. Dati su kvadrati ABCD i
CGFE (vidi sliku). Odrediti
povrxinu trougla AGE ako je
EF = 10 cm.

39. Na koliko naqina se u kvadrati�e mogu rasporediti brojevi 1,2,3,4 i
5 ¤ > ¤ > ¤ < ¤ > ¤ (svaki broj u jedan kvadrati�) tako da budu
zadovoǉene sve nejednakosti? Ispisati sva rexeǌa.

40. Ispisan je niz od 2003 cifre. Poznato je da je svaki dvocifreni broj
koji saqiǌavaju dve cifre u nizu (tim redom kojim su napisane) deǉiv
sa 17 ili sa 23. Ako je posledǌa cifra u nizu 1, koja je prva?

41. Koliko je lima potrebno za izradu jednog xupǉeg tela koje qine
omotaqi dve prave qetvorostrane piramide sa zajedniqkom osnovom?
Osnova ima oblik pravougaonika sa stranicama 8 dm i 6 dm, a visine
ovih piramida su po 12 dm.

42. Dokazati da ne postoje pozitivni realni brojevi a, b i c takvi da je

a +
1
b

< 2, b +
1
c

< 2, c +
1
a

< 2.

43. U trouglu ABC konstruisane su visine AA′ i CC ′. Ako je H
ortocentar, AH = HA′ i CH : HC ′ = 2 : 1,
(a) odrediti ^ABC; (b) dokazati da je AC : CC ′ = 4 : 3.

44. U jednom gradu sprovedena je anketa u kojoj je uqestvovalo 20040
uqenika koji uqe engleski ili nemaqki jezik (taqno jedan od ǌih). Od
uqenika koji uqe engleski jezik, iz nepoznatih razloga 20% je izjavilo
da uqi nemaqki i, sliqno, 20% uqenika koji uqe nemaqki u anketi je
izjavilo da uqe engleski. Po ovoj anketi 40% uqenika u ovom gradu
je izjavilo da uqi nemaqki jezik. Koliko uqenika u ovom gradu uqi
engleski jezik?

45. M i K su taqke na stranicama AB i CD, redom, paralelograma ABCD,
takve da je AM = CK, a P je proizvoǉna taqka na stranici AD. Neka
je {E} = MK ∩ PB i {F} = MK ∩ PC. Dokazati da je:
(a) P4EPF = P4BME + P4CFK ; (b) PBCFE = PAPEM + PPDKF .

46. Data je funkcija y = (2m + 1)x + 6.
(a) Odredi vrednosti broja m tako da ǌen grafik sadr�i taqku M(4, 3).
(b) Za tu vrednost broja m, odrediti udaǉenost koordinatnog poqetka
od tog grafika.

47. Na stranici AB trougla ABC uoqena je taqka D. Neka su r, r1 i r2

redom du�ine polupreqnika upisanih kru�nica u trouglove ABC, ADC
i DBC. Dokazati da je r1 + r2 > r.

48. Odrediti proste brojeve p, q i r tako da va�i p + pq + pqr = 2005.
49. Teme kocke udaǉeno je 2005 cm od dijagonale kocke. Na�i povrxinu i

zapreminu te kocke.


